Lista zadan nr 9 (poziom rozszerzony)

Zad. 1 (3 pkt.) Oblicz aio1 - a1, jezeli ciag bn jest nieskonczonym ciggiem o wyrazach dodatnich oraz
cigg an spetnia warunek:

Ays1 — Ay = log 2b, —log by —,, dlan =1,2,...,100.

Zad. 2 (3 pkt.) Oblicz iloczyn 2018 poczatkowych wyrazow geometrycznego ciggu an, jezeli suma 2018
poczatkowych wyrazow tego ciggu jest rowna 1417 oraz suma odwrotnos$ci tych wyrazoéw jest rowna 109.

Zad. 3 ( 3 pkt.) Pierwszy wyraz ciggu geometrycznego an jest réwny 2, a iloraz tego ciggu wynosi 10.
Udowodnij, ze punkty o wspotrzednych (2n, log an ) leza na jednej proste;.

Zad. 4 (3 pkt.) Na bokach AD i CD kwadratu ABCD o boku dhugosci 1 wybrano odpowiednio punkty E i
Fw taki sposob, ze |AE| = 1/k oraz |[DF| = 1/m, gdzie k, m >1. Oznaczmy przez P punkt przecigcia
odcinkow AF i BE. Udowodnij, ze k = m, jezeli tylko trojkat ABP jest prostokatny. Oblicz cosinus kata
APB, jezeli k=3 orazm=2.

Zad. 5 (3 pkt.) W czworo$cianie ABCD punkty K, L, M i N sg srodkami odpowiednio krawedzi AD, CD,
BC i AB . Udowodnij, ze czworokagt KLMN jest rownoleglobokiem.

Zad. 6 (3 pkt.) Oblicz objgtos¢ graniastostupa prawidlowego trojkatnego, w ktorym poprowadzono
plaszczyzng przechodzaca przez wysokos¢ dolnej podstawy oraz przez ten wierzcholek gornej podstawy,
dla ktérego ta plaszczyzna tworzy z podstawg graniastostupa kat o nie bedacy katem prostym. Pole
przekroju graniastoshupa wyznaczonego przez rozwazang plaszczyzne wynosi P.

Zad. 7 (3 pkt. ) Trojkat ABC jest ostrokatny oraz | AB| = C, |AC | = b, a kat BAC ma miare o. Dwusieczna
kata BAC przecina przeciwlegly bok w punkcie D, gdzie |AD| = d. Udowodnij, ze

« d n d
oS5 = opt 5
Zad. 8 (3 pkt) Prosta, na ktorej lezy punkt o wspohzednych (2,5) przecina parabole y = x> w dwdch
réznych punktach o rzednych rownych odpowiednio a ib. Oblicz wspotczynnik kierunkowy tej prostej, dla
ktorej suma a i b ma najmniejsza wartosc.

Zad. 9 (4 pkt.) W trojkacie ABC srodkowa poprowadzona z wierzcholka A jest prostopadia do boku AC, za$
bok AB jest dwa razy dtuzszy niz bok AC. Oblicz miar¢ kata BAC.

Zad. 10 (5 pkt.) Oblicz objetos¢ i pole powierzchni catkowitej ostrostupa prawidlowego trojkatnego, jezeli
odlegtos¢ srodka wysokosci tego ostrostupa od Sciany bocznej jest rowna b oraz krawedz boczna tworzy z
podstawg kat a.

Zad. 11 (3 pkt.) Udowodnij, ze doktadnie dla dwoch réznych liczb naturalnych k istnieje trojkat o bokach Kk,
k+2, k+3, ktory jest rozwartokatny.

Zad. 12 (2 pkt.) Wyznacz liczbe n, wiedzac ze

(- =14

Zad. 13 (2 pkt.) Na ile sposobow mozna umiesci¢ szes¢ ponumerowanych kul w pigciu ponumerowanych
szufladach tak, aby w kazdej szufladzie byla przynajmniej jedna kula.



